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    第五讲 平面几何最值和定值问题

【常用的几何不等量性质有】

  1. 两点间线段最短.    2.垂线段最短.   3.定圆中的直径最长

例1.  如图，两条河交汇于O点，夹角750，旅行家住在P处。离O点200米，离河岸AO100米。他希望到AO上任一点C处欣赏风光，再折到河岸BO上任一点D处眺望景物。最后回到住处，则旅行家最少走米路程。                       
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例2.如图， AB为圆O的一固定直径，它把圆O分成上、下两个半圆，自上半圆一点C作弦CD⊥AB，∠OCD的平分线交圆O于点P，当点C在上半圆（不包括A，B两点）上移动时，点P  （  ）.

（A）到CD的距离保持不便。 （B）位置不变    （C）等分DB弧
    （D）随C点的变化而变化。

例3. 已知， AB是圆O中的一条长为4的弦，P是圆O上一动点， ∠APB的余弦值为
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，问是否存在以A，P，B为顶点的面积最大的三角形？试说明理由；若存在，求出这个三角形的面积。

例4. 从等边三角形内一点向三边作垂线，已知这三条垂线段的长分别为1，3，5，求这个等边三角形的面积。

例5. 如图，正方形ABCD的边长为3，E在BC上，且BE=2，P在BD上，则PE+PC的最小值为
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例6.如图，已知等边三角形ABC内接于圆，在劣弧AB上取异于A，B的点M，设直线AC与BM相交于K，直线CB与AM相交于点N。证明：线段AK和BN的乘积与M点的选择无关。
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