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第六讲  探索性问题 （1）

1. 条件探索： 由问题给定的结论去寻找有待补充或完善的条件，解题时需执果索因。

2. 结论探索： 运用类比，归纳，猜想。

3. 存在性探索： 判断具有某种性质的数学对象是否存在，结论常以“存在”或“不存在”

例1. 如图，点C，D在线段AB上，△PCD是等边三角形，当AC，CD，DB满足什么关系时，△ACP∽△PDB，此时∠APB的度数是多少？
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例2. 如图，在直角梯形ABCD中，AD∥BC，∠B=900，AB=8cm，AD=24cm，BC=26cm，AB为⊙O的直径，动点P从A开始沿AD边向点D以1cm/秒的速度运动，动点Q从点C开始沿CB边向点B以3cm/秒的速度运动，P，Q分别从点A，C同时出发，当其中一点到达端点时，另一点也随之停止运动，设运动时间为t秒，求：

（1） t为何值时，四边形PQCD为平行四边形，等腰梯形？

（2） T为何值时，直线PQ与⊙O相切、相交、相离？
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例3. 已知，抛物线
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与x轴交于原点异侧两点A（x1，0）和B（x2，0）（x1<x2）它的对称轴与x轴交于点N（x3，O），若A，B两点间的距离小于6。

（1）求k的取值范围。

（2）试判断，是否存在k的值，使过点A和点N能作圆与y轴切于点（0，1），或过点B和点N能作圆与y轴切于点（0，1），若存在，找出所有满足条件的k的值；若不存在，说明理由。

例4. 如图，AB是⊙O的直径，⊙O过AC的中点D，DE⊥BC于E。

（1） 由这些条件，你能推出哪些正确结论？

（2） 若∠ABC为直角，其他条件不变，除上述结论外，你还能推出哪些新的正确结论？
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例5. 在三角形ABC中是否存在一点P，使得过P点的任意一直线都将该三角形ABC分成等积的两部分？  为什么？

例6. 已知二次函数
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（1） 求证 ：它的图象与x轴必有两个不同的交点；

（2） 这条抛物线与交于两点A（x1，0）、B（x2，0）（x1<x2），与y轴交于点C，且AB=4，⊙M过A，B，C三点，求扇形MAC的面积S；

（3） 在（2）的条件下，抛物线上是否存在点P，使△PBD（PD垂直于x轴于D）被直线BC分成面积比为1：2的两部分？若存在，请求出P点坐标；若不存在，请说明理由。
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例7.在边长为a的正方形内，有四个等圆，每相邻两个互相外切，它们中的每一个至少与正方形的一边相切，求这些等圆的半径。
例8.在直角坐标系中，已知点A（-3，0）B（0，-4）C（0，1）过点C作直线l交x轴于点D，使得以D，C，O为顶点的三角形与△AOB相似，这样的直线一共可作几条？
例9.有下列四个命题：

（1） 一个四边形有一组对角相等，一组对边也相等，那么这个四边形为平行四边形。

（2） 在同一个圆中，平分一条弦的直径必垂直该弦。

（3） △ABC中，∠A，∠B，∠C所对边为a，b，c，且a >b>c,那么以a2，b2，c2为三边长度也可组成一个三角形。

（4） 两个三角形有两条边对应相等，其中一边上的中线也对应相等，那么这两个三角形必全等。

其中错误命题的序号是
例10.有一边长为5cm的正方形ABCD和等腰△PQR，PQ=PR=5cm，QR=8cm，点B，C，Q，R在同一条直线l上，当C，Q两点重合时，等腰△PQR以1cm/秒的速度沿直线l按箭头所示方向开始匀速运动，t秒后正方形ABCD与等腰△PQR重合部分的面积为scm2，解答下列问题：

（1） 当t=3秒时，求s的值。

（2） 当t=5秒时，求s的值；

（3） 当5秒≤t≤8秒时，求s与t的函数关系式，并求出s的最大值。
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